Suites numériques
|l - Lessuites arithmétiques

1. Définition :

Une suite de terme généna), est une suite arithmeétique si chaque terme s’abtiejoutant

une constante au terme précédent. Cette consttraes appelée raison de la suite.
Uy U, +r avecr constante (raison de la suite)

n

Une suite arithmétique est donc déterminée paotaée de :
- Son premier terme
- Saraison

Pour prouver qu’une suite est arithmétique, il @érontrer que la difféerenae, ,, — u, est
constante (indépendante de).

Exemple :

Ecrire quelques termes de la suite arithmétiquerdmier terme 1 et de raison 2.
1,3,5/7,9 11...

Ce sont les entiers impairs.

2. Expression du terme général d’'une suite arithméjue en fonction du
premier terme et de la raison :

U, = U = Uy+r=> U,=U,+r=uU,+r+r =uy,+2r =2 u; =u,+3r...

U, = U, +nr

Si le premier terme est, :
U, 2 U, =U,+r > uU,=U,+r=u,+r+r=u+2r ..

u, =u, +(n-1)r

n

On peut généraliser :

u,=u, +(n-1i)r

n

© http://lwww.bacdefrancais.net Page 1 sur 4
Suites numériques -l. Les suites arithmétiques




Par exemplau, = u, + (n - 3)r
U,, =u,, +9r

Exercice :
Soit la suite de premier termg, = —15 et de raisoma = -2

Exprimer le terme générai , en fonction den .

Solution :
u, =-15-2n

Maintenant, calculer le onziéme terme.

Le onziéme terme estu,,
U, =-15-20=-35

Exercice :
Soit la suite de premier termg = 3 et de raisora = %
Exprimer le terme générai . en fonction den .
Solution :
u, = ul+(n—1)xl: 3+£—l:1+£
2 2 2 2 2
Exercice :
Soit la suite de arithmétique,, telle queu,, = -32etu, = -7

Exprimer le terme général , en fonction den et du premier termei, a déterminer .

Solution :

U, =u,+5r
-32=-7+5r

5r = -25

r=-5

doncu, = u, - 5n
Uu,=U,-50=-32
u, = -32+50=18

doncu, =18- 5n
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3. Somme des termes conseécutifs d’'une suite arithtigue :

On cherche : S=u,+u,+u,+...+u,_,+u

n

Trouvons la formule :

S=u,+u,+u,+...+u, _,+u

n-1 n
S=u,+u,,+tu,_,+...+u, +u,

Donc :

S+S=2S=(Uy+tu )+ (U +u, )+ (U, +u )+ + U, Fu )+ (U, +Uy)

U, +u, =u,+u,+nr =2u,+nr
uy+u,, =us+r+u,+(n-1)r = 2u,+ nr
U, +U,_, =U,+2r+u,+(n—-2)r = 2u,+ nr

Donc 2S = (n+1)(2u, + nr)

Nombre de termes dans la somme™  lewale chaque terme

S: (n+1)(u0+un)
2

A retenir :

Si u,, est le terme général d’'une suite arithmétiquepfarse de ses termes vaut :

nb de termes I terme + dernier term
2

S =

Applications :

Soit la suite arithmétique de premier terme 1 etaikon 4.
Calculer la somme des 10 premiers termes.

Calculer la somme des 100 premiers termes.

Calculer la somme du $tau 26™termes inclus.

Notons le premier termeg, = 1
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» Somme des 10 premierstermeS = u, + u, + U, + ...+ U,
ug =1+ 9r = 37

_10(1+ 37) _
2

S 190

> Somme des 100 premiers termeS = u, + U, + U, + ...+ Ugq
Ugg =1+ 99r = 397

_100(1+ 397)_ 39800

S =19900
2

> Somme du 18" au 26™termes inclus (11 termes en tout).
u,=1+10r = 41
U,, =1+ 20r = 81
11(41+ 81)_ 1342

S = =671
2 2

4. Sens de variation d’'une suite arithmétique :

-u, =r (raison de la suite)

Une suite arithmétique de raisorest :
»  Croissante si est positif
»  Décroissante si est négatif.
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